1 Nizovi

Definicija 1. Niz je funkcija a : N — R.
— an = a(n), n € N opsti ¢lan niza

— {an }nen niz ¢iji je opsti ¢lan ay,

Definicija 2. Niz {a, },en je ogranien sa gornje (donje) strane ako
(IM € R)(Vn e N) a, < (>)M
Definicija 3. Niz {ay, }nen je ograni¢en ako

(3M > 0)(Vn € N) |a,| < M

2 Grani¢na vrednost niza

Definicija 4. a € R je grani¢na vrednost niza {a, },en ako
(Ve > 0)(Ing € N)(VYn € N)(n > ng = |a, — a| < e).

Pisemo lim a, = a i kazemo da je niz konvergentan ili da konvergira ka a.
n—oo

U slucaju da a = oo ili da grani¢na vrednost ne postoji, kazemo da niz {ay, },en divergira.
Specijalno:

Definicija 5. Niz divergira ka +o00 (—00), lim,_ s a, = +00(—00), ako
(VM > 0)(3ng e N)(Vn € N) n>ng=a, > M(< —M).

Teorema 1. Granica konvergentnog niza je jedinstvena.

Teorema 2. Svaki konvergentan niz je ogranicen.

Teorema 3. Ako je nh_}rrgo a, = a, tada je nh_}ngo lan| = |al.

ODREDJENI IZRAZI:
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NEODREDJENI IZRAZI:
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3 Osobine konvergentnih nizova

Neka je: lim a, = a, lim b, = b, lim ¢, =c¢
n—o0 n—oo n—oo

e a<b= (Ing € N)(Vn >ny) a, < by,

e (InieN)(Yn>ny)a, <b,=a<bd

Teorema o ukljeStenim nizovima
Akojea=cia, <b, <c, pocevsi od nekog n € N, tada jei b = a.

e lim (ap+by,)=a+b

n—o0

. an
e lim — =

a
n—oo by, b

. b£0

e lim (a,)f =d* k€N

n—oo

) nl;rgo(an-bn):a-b

lim (m-a,)=m-a
n—oo

e lim ¥a, = ¥/a,k €N, za k paran pp a, > 0
n—oo
Nula nizovi ({a, }nen je nula niz ako je a = 0)
e proizvod ogranicenog niza i nula niza je nula niz

1
e ako jea=01ia, #0,n €N, onda lim — = +o0

n—oo |an| B

e ako je {dy}nen niz tako da lim |d,| = +o0, tada je {1 }nen nula niz
n—o0 n



