KomokBujym 1 2.4.2016.
OcuoBu reomerpuje 1 IIpogpecop: Bojucnas Ilerposuh
Acucrent: Camup 3axupoBuh

1. Herka cy Z u 77 upBa u gpyra rpyna akcuoma, pecrnexktusHo. Hera je ZZ* = (Z7 )\
{IL,}) U{IL;}, upu uemy je:

e []}: 3a cBake nBe tauke A m B mocrtoju tauka C takBa na je A —C — B.

Iokazatu ma ckynoBu tBphema ZUZZ u 7T UZZ* Hucy eKBUBAJIEHTHMU.

Jenna uneja: [Iponahu monmesn jemnor ckyma TBpbhema Koju HUje Momes apyror. Kao
oBakaB MozeJ Moryhe je omabparu noromas moackym npocropa E? ca oxrosapajyhm
MHTepOpeTanujaMa IojMOBa Tauvka, MpaBa W paBaH.

2. Heka cy B u C rauke paBuu « u Heka je A & a. Hera je Ay = w,(A). Iokazatu na
je AgB < AgC' < AB < AC.

3. Heka je ABC'D HekOHBEKCaH 4eTBOPOYrao TakaB Ha je B y yHYyTPaIlHOCTU TPOYTJIa
AACD. Ossaunmmo ca P u @) upeceune tauke p(A,B) u [CD], u p(BC) u [AD],
pecnekruBHO. Ako je BPD() TanreHTaH 4eTBOpOyrao, mokaszartu gaa Baxku AB+CD =
BC + AD.

KosnokBujym 2 2.4.2016.
OcuoBu reomerpuje 1 [Ipodecop: Bojucnas Ilerposrh

Acucrenr: Camup 3axupoBuh
AnconyTHa reomerpuja

1. Heka ce ce mpaBe p m ¢ CeKy, 1 HEKa Cy p U ¢ (UKCHe IpaBe TpPaHCIANUja T] U To,
penom. JlokazaTum ma je T, © T TPaHCIAIU]A.

2. Heka je ABCD Caxrepujer uetBopoyrao. JlokazaTtu ma ce meroBe AujaroHaJe MOJI0Be
AKKO BayKU EYKJIUICKA aKCUOMa MapaJIeTHOCTH.

Eyknuncka reomerpuja

3. Heka cy P, Q u R cpemumra crpanuna BC, CA u AB Tpoyraa AABC, pemom, u
meka je A’ nmomuoskje Bucune us temena A. Ilokazaru nma je ZQA'B = /RPC.
Jenna uneja: [locmarparu yerBopoyrao QRPA’.

YuoyrcrBa 3a pemiema

KosmokBujym 1

1. 3aTBOpeHU MOIYyIPOCTOP ca oAroBapajynuM mHTEpHIpEeTanjamMa mojMOBa TaAUKa, Ipa-
Ba u paBaH, u penamnuje X —Y — Z je momen ckyna tBpbhemwa Z UZI[*, mpu ueMy OBO
Huje momen ckyna Z UZI, jep 3a mpomu3BObHY Tauky A paBHU « KOja ompebhyje oBaj
MOJIyIPOCTOP, W 3a MPOU3BOJLHY TAUKy B KOja je y 3aTBOPEHOM HOJIYIPOCTOPY aJin
HUje y « He mocToju tauka C TakBa ma je A — B — C.

2. Heka je BAy < CAg. Omnpma nmocroju D € (CAy) Taksa ma je BAy = DAy. Jlako ce
nokasyje ga je omma ABAgA = ADAyA, te je DA = BA, u sako ce youaBa ma je
ZCDA tyn. Oso mvmmiuiupa BA = DA < CA, mro je Tpebano moka3aTu.

Ila bucmo moka3asu na BayKU U APYyra UMILIMKAIja, TpernocTaBumo na je BA < CA,
u npernocTtaBuMo na je BAy > C'Ay. Ha ocuoBy Mmamonpe nokazaunor, uiu je BA > CA
nin je BA= CA, mTo je y KOHTPAIUKIU]U CA TPETIOCTABKOM.



3. O3HaunMO OOAWpPHE Tadyke KPYKHUIE yIucame y uderBopoyrao BPD() ca meroBum
crpaaunama BP, PD, DQ u QB ca X, Y, Z u T, pengom. Onna je:

|AB|+|CD| = |AX| — |XB| + |CY| +|YD| = |AZ| - |TB| + |CT| + |ZD)|
= ([AZ]+|2D)) +(ICT| = |T'B|) = |AD| + [BC],

ynMe je TBpheme mora3aHo.
KosokBujym 2

1. Hera ce p u q cery y Taukm A. Tpancmanuja 7, MOKe da ce TPEACTABU KAO KOMIIO-
MO3UIIMja ABE OCHE CUMETPHUje UHhje Cy OCe HOPMAJIHE HAa P U O KOJUX jeqHa CamaP:KUA
A. Heka cy 1o mpaBe a; u b (A € a), nu anmasorno Baku 3a Ty. [lakmie, Heka je
Ti = 0p O 04y, U HEKA j€ Ty = 04, © 0.. O3Haummo ca B u C npeceune tauke b ca p, u c
ca ¢, pexom. Onma je:

T10T2 =0p00q ©0q ©0,=0B00A00400Cc =0BO0C,
a KOMIO3UIIMja ABE IeHTPaJHE CUMETPUje je TpaHCJaluja.

2. Ako BaK; eyKJIMICKA aKCHMOMa MapaJiesHOCTH, oHma je CakepujeB 4eTBOpOyrao mpa-
BOYTaOHUK, I1a My Ce€ IUjaroHaJjie IOJIOBE.

[IpernocraBumo canma npa ce mujaronajge AC m BD momgoBe, m 03HAUYUMO HUXOBY
npeceuny Taury ca S. Ownma ce mgako mokasyje ma cy tpoyraosu AABS u ACDS
momycapuau, kao u tpoyriaosu ABCS u AADS. OBako mobujamo ma cy CBa 4eTUpPU
yraa Cagkepujesor uerBopoyria ABCD momymapHa, Tj. CBa 4YeTUpuU Cy IpaBa, U
BasKM 1a je 30up meroBux yHyTpamHux yrioBa 4d. OBo uMmiaumupa na BaxKU €YK-
JUICKA aKCUOMA MapPaJIeTHOCTH.

3. Kako je RP cpemma nmamja Tpoyraa, oHma je |RP| = i|AC|, u rako je Tpoyrao
AAA'C mpasoyrmu, ouma je |A'Q| = 3|AC|, re je |RP| = |QA'|. Takobe, Baku n
QR||BC, na je QRPA’ jennakokpakuy Tpales, MTO UMILIUIMPA IOy AaPHOCT 38,IaTUX
yIJIOBA.



