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Neka je (X, (·, ·)) pred-Hilbertov prostor, x ∈ X i neka je {xλ}λ∈Λ
skup svih Furijeovih koeficijenata elementa x.

Posmatrajmo skupove

Xn = {xλ, λ ∈ Λ | |xλ| ≥
1

n
, n ∈ N}.

Jasno, xλ ̸= 0 ako i samo ako xλ ∈ ∪n∈NXn.
Pri tome, bez umanjenja opštosti može se pretpostaviti da je Xn ̸= ∅.
Za zadato n ∈ N i za bilo koji izbor konačno mnogo elemenata

{xλ1 , xλ2 , xλ3 , · · · , xλk
} skupa Xn iz |xλj

| ≥ 1/n, j = 1, 2, . . . , k, sledi

k∑
j=1

|xλj
|2 ≥ k

n2
.

Na osnovu Beselove nejednakosti (Lema 3.5.1 iz udžbenika) dobija se

k ≤ n2∥x∥2,

pa je card (Xn) < card N.
Dakle, skup svih Furijeovih koeficijenata elementa x koji su različiti

od nule može se prikazati kao prebrojiva unija konačnih skupova, pa je
taj skup najvǐse prebrojiv:

card (∪n∈NXn) ≤ card N.


