
Pismeni ispit iz Funkcionalne analize (M & M3)
septembar 2023.

Posmatrajmo slede�e prostore:

C[0,1] = {f : [0,1]→R : f je neprekidna},

s = {〈xn〉n∈N : (∃n0 ∈N)(∀n ≥ n0) xn = 0},

na kojima posmatramo ǌihove standardne norme

‖f ‖ = max
x∈[0,1]

|f (x)|, ‖〈xn〉n∈N‖ = sup
n∈N
|xn|.

1. Dato je preslikavaǌe A : C[0,1]→RR definisano sa 1

A(f )(x) =

1∫
0

e−xtf (t)dt.

(a) Dokazati da je za svako f ∈ C[0,1] funkcija A(f ) dobro definisana.

(b) Dokazati da A preslikava prostor C[0,1] u sebe samog.

(v) Dokazati da je A linearan operator.

(g) Dokazati da je A ograniqen operator (Dakle, Laplasova transforma-
cija je neprekidna operacija).

(d) Dokazati da za svako g ∈ C[0,1] jednaqina

f (x) = g(x) +
1
2

1∫
0

e−xtf (t)dt

ima jedinstveno rexeǌe u C[0,1].

2. (a) Dokazati da prostor s gore definisan nije kompletan;

(b) Na�i ǌegovo kompletiraǌe.

Sre�no!!! -

1Ovo preslikavaǌe mo�emo (donekle) shvatiti kao Laplasovu transformaciju na konaqnom
domenu


