
Pismeni ispit iz Uvoda u analizu, M i M5 smer
septembar 2022.

1. Neka je X = {x ∈R : (arctg 1
x2
)4 < arctg 1

x2
} ∪ {0}.

(a) Odrediti inf X, supX. Da li postoje minX,maxX?

(b) Odrediti X◦,X,∂X,X ′,Xiz.

Pomo�: prilikom nala�eǌa skupa X uvesti smenu t = arctg 1
x2
, zatim rexiti

nejednaqinu t4 < t i onda ,,vratiti” smenu. [20]

2. (a) Dokazati indukcijom: 1 · 2+3 · 4+ · · ·+ (2n− 1) · 2n = n(n+1)(4n−1)
3 , n ∈N; [10]

(b) Izraqunati lim
n→∞

1·2+3·4+···+(2n−1)·2n
4n3 ; [10]

(v) Objasniti zaxto u zadatku pod (b) ne mo�emo koristiti teoremu koja
tvrdi da je ,,limes zbira jednak zbiru limesa”. [10]

3. Po definiciji dokazati lim
n→∞

log2(1 +
1

n2+n ) = 0. [10]

4. Odrediti domen i asimptote grafika funkcije f (x) = ln
x − 1
x

+ x · arctgx.

Pomo�: prilikom nala�eǌa kosih asimptota koristiti identitet
artgx+ arctg 1

x =
π
2 , x ∈R \ {0} i tabliqni limes lim

t→0

arctgt
t = 0. [20]

5. Odrediti sve mogu�e vrednosti konstante C, ako postoje, tako da funkcija
g zadata sa

g(x) =

cos 1
x , x , 0,

C, x = 0.

bude neprekidna na R. [20]

Zadatak za 5 dodatnih bodova: skicirati grafik funkcije f iz zadatka 4.

Sre�no!!! ,


